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Punim seminarik nga Iénda Matematikeé Il
Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

Detyra.l:

Té gjinden rrénjét reale té ekuacionit té rendit té treté me ané té metodave té péraférta, me até
té Sekantés dhe Tangjentés(Njutnit) me saktési mé té vogeél se 0.001.

Ekuacioni i dhéné éshté:

X3+(x/_—%—\/§sz+(‘/§—\/——£JX—ﬁ =0 oo, )

2 2 2

Sé pari i llogarisim koeficientét iracionalé deri me dy decimale dhe do té fitojmé:

X2 —0.18X%=2.61X =122 =0 ..ooooivieiieiiie e ™)

Né shprehjen (**) caktojmé kufirin e sipérm té rrénjéve reale pozitive me formulén e Lagranzhit
Si né vijim:

Ku am= - 0.18 (koeficienti i paré negativé) gjindet tek kufiza me fuqi 2 pra, m=2 dhe

ad=-2.61 éshté kufiza me vleré mé té vogél negative si dhe do=1 (para x%).

Kur kéto té dhéna i zavendésojmé né formulén e lagranzhit apo formualén (A), do té fitojmé:
2.61
K=1+ o =>K=1+4/261 K=1+161 => K=261

Ku K=2.61 é&shté kufiri i sipérm rrénjéve pozitive té shprehjes (**).
Pér t’a gjetur kufirin e poshtém té rrénjéve negative té (**), duhet qé né shprehjen (**) té
béhet zévendésimi x = -t dhe fitohet:

12— 01817 + 2,618 —1.22 = 0 cuvveeuveeueeaneeesieeeeeesteesseeesteesnneesneesneeenneesnee e (B)
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Duke e pérdorur metodén e Lagranzhit pér shprehjen (B), gjejmé kufirin e sipérm té rrénjéve
pozitive, pra:

a, =261, m=3 a=261

Nga: K=1+%/2.61=2.37= K =237=—k = k =-2.37

Kufiri i poshtém i rrénjéve negative te shprehjes (**) do té jeté k =-2.37.

Ne kété ményré, gjetém se té gjitha rrénjet reale té shprehjes (**) ndodhen né intervalin
(-(2.37), (2.61)).

Kétu, vargun e funksioneve té Shturm-it e formojné polinomet :
f(x) = x* —0.18x* — 2.61x —1.22

f (x)=3(x* -0.12x-0.87)

f,(x) =x+0.6

f,(x)=0.27

ku numri i variacioneve té kétij vargu pér x = -2.37 dhe x = 2.61 éshté:

X f(x) f(x) f,(X) f,(X) W (x)
-(2.37) + - + 3
(2.61) + + + + 0

Pra, konkludojmé se ekuacioni i dhéné né intervalin (-(2.37), (2.61)) ka tri rrénjé.
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Pér ndarjen e kétyre rrénjéve pércaktojmé numrin e variacioneve pér: —(2.37), (1.37), 0,
(1.61) dhe (2.61).

X f(x) f(x) f (x) f,(x) W(X) | W(X)-W(x+1)
-(2.37) - + - + 3 0
-(1.37) - + - + 3 ,

0 - - + + 1
(1.61) - + + + 1 0
(2.61) + + + + 0 1

Nga tabela e fundit shihet se né intervalin ((-1.37), 0) ekuacioni (**) ka dy rrénjé reale kurse
né intervalin ((1.61), (2.61)) ka njé rrénjé reale.

Né vazhdim, do té béjmé pérgjysmimin e intervalit ((-1.37), 0) dhe do té fitojmé intervalet:
((-1.37), (-0.68)) dhe ((-0.68), 0).

Tani do ti vendosim rezultatet e fituara né tabelén e méposhtme:

X f(x) f(x) f (x) f,(x) W (X) | W(X)-W(x+1)
1.37 i + i + 3 1
10.68 ¥ i i ¥ 2 1
0 i i ¥ n 1

Pra, konkludojmé se, rrénjét reale té ekuacionit té dhéné (**) gjenden né intervalet:
((-1.37), (-0.68); ((-0.68), 0); ((1.61), (2.61)).
Tani do té llogarisim rrénjén e ekuacionit (**) gé gjendet né intervalin ((1.61), (2.61)).

E pérgjysmojmé intervalin e dhéné dhe fitojmé intervalin ((1.61), (2.11)).

I njehsojmé vlerat e funksionit: f(x)=x*-0.18x" —2.61x—1.22 né skaje té& intervalit t&
fituar.

Pra, shohim se: f(1.61)f(2.11) =-117x186 <0 nga kjo konstatojmé se, rrénja e kérkuar
gjendet né intervalin e fundit.

Tash e pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té fitojmé intervalin: ((1.86), (2.11)).

E provojmé edhe pér kété interval se a do té vlen f(1.86)f(2.11) =-0.26 x 0.56 < 0 dhe do té
shohim se, rrénja e kérkuar ndodhet edhe né kété interval.
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E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té fitojmé intervalin: ((1.95), (2.11)).
Provojmé se a vlen f(1.95)f(2.11) = 0.42x0.56 > 0 .

Né kété interval nuk gjendet rrénja e kérkuar. Tani e formojmé intervalin, ((1.61), (1.95))
dhe shohim se a vlené f(1.61)f(1.95) =- 171 x 0.42 <0 dhe konstatojmé se né kété interval
éshté rrénja e kérkuar. E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe fitojmé intervalin ((1.78),
(1.95)), né té cilin provojmé se a plotésohet kushti : f(1.78)f(1.95) = - 0.19x0.42 < 0 dhe do
té konstatojmé se rrénja e kérkuar éshté né kété interval. E pérgjysmojmé intervalin e fundit
dhe do té fitojmé intervalin: ((1.86), (1.95)). Provojmé se f(1.86)f(1.95) < 0 dhe konstatojmé
se rrénja e kérkuar éshté edhe né kété interval. E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té
fitojmé intervalin: ((1.85), (1.95)) dhe shohim se f(1.85)f(1.95) < 0 nga konstatojmé se
rrénja e kérkuar éshté né intervalin e fundit. Tash e pérgjysmojmé até interval dhe do té
fitojmé intervalin ((1.85), (1.9)) dhe shohim se f(1.85)f(1.9) < O prej nga shihet se rrénja e
kérkuar éshté né két interval. E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té fitojmé
intervalin: ((1.87), (1.9)) pér té cilin gjithashtu vlené (1.87)f(1.9) < 0. Né intervalin e
fundit, do té aplikojmé paralelisht dy metodat e péraférta pér caktimin e rrénjéve, metodén e
sekantés dhe té tangjentés.

Mé poshté kemi formulén pér llogaritjen e pérafért té rrénjéve té ekuacionit me
metodén e Sekantés :

f(X,)(b-X
X, =X, 41— ]E(t;)l_)(f(xn_'l)l) kU A= XX Xy, X, (X )L KU{X, * o}

dhe n=1,2,3/4,...

Kurse pér metodén e Tangjentés apo Njutnit zbatojmé formulén e méposhtéme:

X, = XH—M kun=1,234,...dhe pér n=1=x,=b
F(X4)

limx,=a d.mth x, éshté shuméafér a apo {x,~a}.

n—oo
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Né bazé té kétyre formulave dhe llogaritjeve té béra gjer mé tani né gjetjen e intervaleve, né vijim do
té gjejmé rrénjét e ekuacionit té dhéné me kéto dy metoda.

1. Me metodén e Tangjentés do té fitojmé rrénjén e pare apo X, si né vijim:

f(1.87)

X, =1.87-
f'(1.87)

, ku pas llogaritjes fitohet vlera: X, =1.89649171

2. Me metodén e Sekantés do té kemi:

Ly (X=X, _ o .
X '=X .'- nga kjo shprehje e pérgjithshme do té kemi:

T f(b) - (X))

X,'=X,'- f(%)(b=X, ):1.895903029, ku X,'=a=1.87 dhe b=1.9

f(b)-1(X,")

pra X,'=1.895903029.

Pasi gé&, ndryshimi i kétyre dy rrénjeve apo rezultateve té péraférta éshté:

| X, = X, | =[1.89649171-1.895903029| =|0.00006| = 0.00006 < 0.001 prandaj konstatojmé se,

me kéto aproksimacione kemi arritur saktésiné e déshiruar dhe se pér zgjidhje té pérafért mund té
merret, X, =1.89649171dhe X,'=1.895903029.

Tani do té kérkojmé rrénjén né intervalin, ((-1.37), (-0.68)). Fillimisht e pérgjysmojmé kété interval
dhe do té fitojmé: ((-1.37), (-1.25)) né té cilin provojmé se a vlené kushti:

f(-1.37)f(-1.25) = -0.55x0.27 < 0, nga kjo shihet se rrénja e kérkuar éshté né kété interval.

E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té fitojmé intervalin: ((-1.1975), (-1.025)), pér té
cilin vlené: f(-1.1975)f(-1.025) = -0.007x0.27 < 0 dhe shihet se, edhe né kété interval éshté
rrénja e kérkuar.

Prapé, e pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té fitojmé: ((-1.1975), (-1.11125)). Tash do

té provojmé se né intervalin e fundit vilené: f(-1.1975)f(-1.11125) = -0.007x0.0085 < 0 dhe
nga rezultati i fituar, konstatojmé se, rrénja e kérkuar éshté edhe né kété interval.

Sqarim: éshté shénuar me X, ' qé té dallohet se éshté rrénja e fituar me metodén e sekantés.
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Né intervalin e fundit, aplikojmé paralelisht, metodén e Tangjentés dhe té sekantés dhe
fitojmé si né vijim.
Me metodén e Tangjentés do té kemi:

f (~1.1975)

X, =1.1975-
f '(~1.1975)

ku pas llogaritjes do té fitojmé se: X, =-1.164591521

Ndérkag me metodén e Sekantés do té& kemi si né vijim:

X, = x o 90X 0008403

f(b)-f(X,’)

ku jané: a =-1.1975, b = -1.11125 dhe pas llogaritjes do té fitojmé rrénjén:

X,'=-1.1642098403.
Pasi gé, ndryshimi né mes té kétyre aproksimacioneve éshté:

|X, - X, | =|-0.0000381681 = 0.0000381681 < 0.001

prandaj konstatojmé se, me kéto aproksimacione kemi arritur saktésiné e déshiruar apo kushtin
e kérkuar pér saktési dhe pér zgjidhje té pérafért mund té mirren:

X, =-1.164591521 dhe X,'=-1.1642098403.

Tani, do té kérkojmé rrénjén né intervalin ((-0.68), 0), fillimisht e pérgjysmojmé até dhe do té
fitojmé: ((-0.68), (-0.34)), né té cilin provojmé se a vlené: f(-0.68)f(-0.34)= - 0.39x0.15 < 0 dhe nga
kjo shihet se, rrénja e kérkuar éshté né két interval. E pérgjysmojmé intervalin e fundit dhe do té
fitojmé intervalin: ((-0.595), (-0.51)), né té cilin shihet se: f(-0.595)f(-0.51)= 0.058(-0.068) < 0,
né két interval do té pérdorim metodén e Tangjentés dhe do té fitojmé sin & vijim:

X
X =X__ —T’ dhe pas llogaritjes do té fitojmé vlerén e pérafért pér rrénjén e kérkuar

X, =-0.05510774335.

E pérgjysmojmé pérséri intervalin e fundit dhe do té fitojmé intervalin: ((-0.595), (-0.5525)), né té
cilin duhet té vertetojmé se vlené, f(-0.595)f(-0.5525)=0.058(-0.0016) <0 d.m.th né két interval
gjendet rrénja e kérkuar.
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Né intervalin e fundit do té pérdorim metodén e Tangjentés dhe do té fitojmé vleren tjetér. Nisemi
nga formula e pérgjithshme:

dhe pas llogaritjes do té fitojmé vlerén: X,'=-0.5535534142.
Pasi gé&, ndryshimi né mes té kétyre aproksimacioneve éshté:

|X, - X, | =|-0.5510774335 + 0.55355534142| = 0.00024759806| = 0.00024759806 < 0.001

prandaj konstatojmé se, me kéto aproksimacione kemi arritur saktésiné e déshiruar dhe pér zgjidhje
té pérafért mund té mirret:

X, =-0.5510774335 dhe X,'=0.5535534142.
Prandaj, propozojmé gé, zgjidhjet e péraférta té kérkuara té jené:

X, =1.89649171
X, = —1.164591521

X, =-0.5510774335.
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Punim seminarik nga Iénda Matematikeé Il
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Vlerat ekstreme té funksionit i gjejmé me llogaritjen e derivatit té paré dhe kushtin se, kur
ai derivat do té jeté i barabarté me zero, si né vijim :

f'(xX)=3X?-0.36X —2.61

f'(x)=0=3X?-0.36X —2.61=0

—btb?—dac  0.36+./(0.36)° +12(2.61) 0.36+5.61
Xy = = =
2a 6 6
Prej nga rrjedh se :
X,=0.99, X,=-0.87 dhe Y,=-3.01,Y,=0.25.

Prej kétyre rezultateve té fituara, mund té kemi pasqyré té garté se si do té duket grafiku i
funksionit né fjalé apo shprehja (*) e gé shihet né figurén né fagen vijuese.

Zgjidhjet e péraférta qé pérmendém mé larté ishin :
X, =1.89649171

X, =-1.164591521

X, =-0.5510774335.
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Nése ekuacionin (**) i cili fitohet nga ekuacioni (*) pas llogaritjes sé shprehjeve né kllapa, e
vendosim ne njé softver té avancuar matematikoré siq éshté programi, MATLAB do té
fitojmé grafikun si né figurat e méposhtme:

x3+[\/__%_\/§jx2+£\/§—\/_—§JX—ﬁ =) o onoom o )

2 2
X2 —0.18X% —=2.61X =122 =0 eevvrieiieieiiteee e e e (**)

Paraqifja grafike e ekuacionit té sipérm

Yera e funksionit né hoshtin

Yera e hoshtit »
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Paraqitja grafike e ekuacionit té Spém

2 I I I I I I I
LT T T e LT T T T CEEETTT CREPTE .
1 """"" T RO E b oty L oty | E‘ """""""" 1% o . e e e L A L PR AL LT R oy
ke TR A %088 [Tttt S prs ol B8 -
5 /--—---..\ ¥ 0.007966
o I —

M -1.16
JAo T -0000ZE03 N

Wlera e funksionit ne boshtin ™y

-1.6 -1.2 -0.8 -04 a 0.4
Wlera e boshtit X

Né grafikun e ekuacionit t& dhéné, shihen tri rrénjét e péraférta té cilat i kemi
llogaritur me dy metodat e peraférta, té Sekantés dhe até té Tangjentés.

X, =1.89649171
X, = —1.164591521

X, =-0.5510774335
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Ekuacionet e shkallés sé treté dhe té katért
Pér zgjidhjen e detyrés sé dyté dhe detyrés sé treté, ju kam referuar ligjeratave té Prof. Dr.
Sc. Sadri Shkodra nga l1énda Matematika 111, teorisé pér ekuacionet e shkallés sé treté dhe

té katért té literaturés sé cekur nén numrin rendoré 1, gjegjésisht librit ‘Kursi i algjebrés
sé larté’, A. Minga, fage 105-115.

Detyra.2: Té zgjidhet ekuacioni i shkallés sé treté me metodén e Cardano-s.

X34+6X%+3X-4=0

Detyra.3: Té zgjidhet ekuacioni i shkallés sé katért me metodén e Eulerit dhe Cardano-s
sipas udhézimeve nga ligjeratat nga Matematika I11 dhe teksti lartépérmendur.

X*—4X3+6X?-2X +1=0
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[x* +62° +3x-4=10]
fa+x +éla+x" +3a+xn-4=10
A + 32 '+ 3+ Aa + 2ar'+ x4+ 3a+3x'-4 =0

2 3 Gar ¥ de Hl2ar ' e+ 3a+3x'-4=10
P Ga+ @+ 050 128+ 3"+ (@ +hat +3a- D=0

Sa+a =10
Za=-ar:3
i}

A= ——
)
a=-2

G- HL - R (DT HE-DT A 3-D - =0
A2 -2+ x4 (-2+24-F -4 =0

P o0xt 46 =0

=u+rs?

= (u+?

x? = + 5 + 5t + 7

27 =l v+ S+ )

x? = v 4 Suex!

= Gvx'— (w+v'1 =0

“Suwr=-9S-D =ur= % =ur =3/ =y =27

2 +¥ =601 =t v =6

MNea — formulaf — e — Viehif — pér — eliacione — leadratihe — emi
wh? =37 = 22, =137

W+ = = E +E, = -6

ZP4EZ+27=0

—hEofbt —dae 6+ 6108 —6+72 -616i2
2 2

= =
L2 2{2 2
—At+AaT
gm=ﬂ=_iiﬁ_iﬁ=_3iﬁ "
2 2 2
B o=-3+32

2, = —3-3i2
W =5 =u=3E =u= H-z+3.72
V=5 =v=3}2 =v =3-3-3.%

E, =r(cosd +isitng)
(=37 +(32) = B +1E= 27
r o= 2T
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¢, = =« =7 - arctg /2

- arctg

32
3

Z, =r(cosg¢g, +ising,) = Z, = ~f27 (cos(z — arctg ﬁ)+ isin(z - arctg ﬁ))

U= YZ > u = Y27 W[cos%”m%]
U - 3| cos Ao Aaretg~N2 Lo m - arctg V2
3 3
uv = 3 = V:S—
u
v 3(cos0 + isin0)
V3| cos X Aarcto vz, "2+isinw
3 3
v o= & Cos(o_% "2)+ isin(O—% "2)
V3 /3 3 3
v = /3 cos(—w)Jrisin(_M)
3 3
Vo 3| cosToArctanN2 o m - arctg V2
3 3
:> zavendésojmeé — shprehjet — e — fituara :
X1I:\/3—[005%+isin% “2]4-\/3_[003% V2
X1'=J3—(cos%+cos% Wj:\/e,—“os%
Sgarim
W = 31/ > W3 =1
A®-B®=(A-B)(A?+ AB + B?)
W -1=0= (W -1)(W?>+W +1) =0
W10
W 2 +W +1=0
-1+ 1-4 -1+ -3  -12+i/3
Wl/Z = =
2 2 2
81:W1:—1—+ \/:?i
2 2
SZ:WZ:—l—_ \/3—i
2 2
Xl':2\/3—c05% V2
X, ' =uUeg, + Ve, = 51*W1:—%+\£3—i
X '=Ug, + Ve, = ezzwzzflff\/?’—i
2 2
g, = r(cos¢g, +ising,)
2
1)? V3 13 \/T
el T S| NI T gt et -1
N RN e N Ve,
V3
_ _ 2 _ _ T 3z -7« 2 2z
¢, = 7 arctgili =7 arctg~/3 = =« 3 - 3 === ¢1_73
2
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

Noa: g =1 (cosg +ising) =|g =c052§+isin2§
1 3.

& =————1I
2 2

&, =r,(cosg, +ising,)

AR e

@, = 7z+arctg—1—7r+arctg\/_ 7z+3

Vs 37r+7r A A
_— >

3 3

2

dr . .
& ZCOS?+|S|n?

A

X, "=Ug +Ve,

Xz':x@(cosﬂ_a?g\/éﬂs'n” a':tg\/_J(cosg+|S|n23j+f[ ﬁ_argtgﬁﬂsin” argtg[J[cossﬂsm?]

X,'=+3 cos(ﬂ 27[)+ isin (ﬂ 27[ +4/3| co ﬂ_amtg\/z)wtisin( = amg\/_ (COS-HSlnMj
3 3 3 3 3 3
X,'=3 cos”_arCtg\/iJrZ”Hsinﬁ_arCtg‘/E+2”J+\/§[cos(43”_W)Hsin(‘?_’ﬁa‘?@ﬁ)]
x,'=3 Cos3ﬂ—afCtg\ﬁ+isin3ﬂ—ar0tgﬁ 3 C0837r+arctgx/§+isin37r+arctgﬁ
x,'=+3| cos 37—arctgy/2 +isin 37—arctgy/2 oS 37+arcigy2 Lisin 37 +arcigy2
3 3 3
X,' =+/3| (cos 3r—arctgy/2 T cos 37z+a;ctgx/§ )+i(sin 37z—a;ctgx/§ sin 3w+ a;ctg\/E )J

cos(A+ B) =cos AcosB—sin Asin B
cos(A—B) =cos AcosB+sin Asin B

sin(A+ B) =sin Acos B +cos AsinB
sin(A—B) =sin AcosB—cos Asin B

Kandidati:

}:>| cos(A+B) +cos(A-B) = 2cos Acos B

}:>|sin(A+ B) +sin(A—B) = 2sin AcosB|
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

A+ B = Sﬂ—a;ctg\/?
+
A B 37 + arctg~/2
3
5 A - Bﬂ—arctg\/2_+37r+arctg\/2_
3

2A=67”:> 2A=27 = [A=x]

Nga:A+B=3”_a;Ctgﬁ:> B=3ﬂ_a;Ctgﬁ—A
Zavendésojmé - [A=z]= B - 3z — a;ctg\/?_ﬂ _ 37 - arct??\/Z_—Sﬂ
 |g o _arctgv2
3
cos 37 —arctg\/2_+coss7z + arctg\/z_= 2cosx cos(— arctg \/5)
3 3 3
cos 37 ™ arctg\/?Jr cos 37t arctg\/z—: Cpcos arctg~/2
3 3 3
Nga:
A+B=37r—arctg\/5
3 +=> 2A=27>
37z+arctg\/5
A-B =
3
N BZSﬁ—arctgﬁ_ﬁj BZSﬁ—arctgﬁ—Sﬁ
3 3
g - _2rctgV2 |
3
gin 37 - arctg\/?+ gin 37+ arctg~/2 _ 2sinzcos( arctg \/?) _ _2(0)cos arctg~/2 _
3 3 3 3
_ lsin 37~ arctg\/Z_Jrsin 37 +arctg~/2 _ 0
3 3
X, =~/3(-2 cos—arCts ﬁ) = |x,'= —Zﬁcos—arCt??\/Z_
Kandidati: 16 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

X, ' =Ug, +Veg

X'= \/5{005 - ar;tg\/E +isin 2= arCtg\/_J[c053+ |5|nj+«/—( T a;ctgﬁ +isin 2+ a;Ctg\/_J(coss+ isin 2?”)

X3'=\/§ cos(” arctg\/_ 4ﬂ)+ISI (7r arctg\/_ 47r 3 cos(2i+ —ﬁ+arctgﬁ)+isin(zl+ —7r+arctgx/5)
3 3 3 3 3 3
:\/§(cos 5z—arctg«/§+isin 5”_arCtgﬁ)+J§(cos”+arCtgﬁ+isin 7r+arctgx/§)
3 3 3 3
_ 3 (cosSﬂ_arCtgﬁ +cos”+amg\/§)+i(sin 57r—arctgx/§+sin 7r+arctg«/5)
3 3 3 3
cos(A+B)+cos(A—B)=2cosAcosB
AiB 57z—a;ctg«/§
+—>B= Sﬂ—a;ctg\/E_Aj B 5;z—a;ctg\/§_/73
A_p o Frarctgy2
3
B 57 —arctg+/2 - 37 N 27 —arctg/2
3 3
67
2A="C= 2A=21 = [A=7]
[sin(A + B) +sin(A—B) = 2sin AcosB]|
- cos 57— arctgx/E +cos” + arctgx/E — 2¢0S 7 COS 27— arctgx/E
os 57— arctgx/f +cosZt arctgx/i — _2¢0s 27— arctg\/E
3 3 3
sin Sﬂ—arctgﬁ +sin 7r+arctgx/§ — 25in 7 oS 27r—arctgx/§ -0
3 3 3

Sepse: (sinz =0)

:ﬁ(—2005%+0i):

— _2J3cos 27r—a;ctg«/5
Kandidati: 17 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

Nga:

x,'=—2+/3cos

ﬂ—arctgx/z
'=243C0S——M——
x'=2V3 3

X, = —2:/3cos —arcté]\/f

2r —arctg V2

X =2+ %
:>X2 =-2+X,"rdhe

Xg=—2+X,'
X1=—2+2\/§COSL§tg\/§

X, = —2— Zﬁcos%

X3 =-2— Zﬁcosw

Pérfundimisht, shprehjet e fundit paragesin zgjidhjet e ekuacionit t& dhéné kurse grafiku i

funksionit éshté né fagen vijuese.

Kandidati:

BSc. Eng. Jakup Berisha
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

Paragitja grafike e ekuacionit x"3+6*x"2+3*x-4=0

o |

(=

(=

|
|
|

—
[=Y

f(x)
2019’1817‘16‘1514‘131211’1(}9'8'7'6,‘5'4'3'2 1012345678 91011121314151617181

Vlerat e funksionit né boshtin Y
|

X

Vlerat e funksionit né boshtin X

Zgjidhjet e ekuacionit té dhéné jané:

X, =0.5842254432

X, =—1.294280360

X, =-5.289945083

Kandidati: 19 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

X*—4X?+6X?-2X +1=0

(a+ x')4 —4(a+ x')3 +6(a+ x‘)2 -2(a+x')+1=0

a® +4a’x'+ 6a’x "+ 4ax "+ x"" - 4(a’3a’x'+ 3ax"*+ x°) + 6(a” + 2ax'+ x'*) —2a—-2x'+1=0

a® +4a’x'+ 6a’x "+ 4ax "+ x"“—4a’® —12a’x'-12ax"*— 4x°+ 6a’® + 12ax'+ 6x°—2a - 2x'+1=0

X"+ (4a—4)x"°+ (6a® —12a+6)x"*+ (4a® —12a* +12a - 2)x'+ (a* —4a’ +6a* - 2a+1) =0
da-4=0=>4a=4=> a=%:>

X (A% 1 4)X 3+ (6%12 —12%1+ 6)x %+ (4*1° —12*1% +12%1— 2)x'+ (1 = 4*13 + 6*12 —2*1+1) = 0
[x"“+2x'+2=0]

X'=Uu+V+Ww

2 = U2 +v2 + W2+ 2uvV + 2uw + 2vw

X
X'2— (U + Vv + w?) = 2(uv + uw + vw) /*
X" = 2(u% +vZ + W)X+ (U% + V2 + w?)® = 4(uv + uw + vw)?
X" = 2(U% + V2 + W)X+ (U% + V2 + W?)? = 4(uPV + uPwW? + vAw? + 2uPvw + 2uviw + 2uvw®
X" =2(U% + V2 + W)X 2+ (U% + V2 + W) = AUV + uPw? + vPw?) + 8uvw(u + V + W)
X" = 2(u? +v2 + W)X+ (U% + V2 + w?)? = 4(uv® + u’w? + vPw?) + 8uvwx'

Xl4

—2(u% + V2 + W)X = 8uvwx '+ (U + vV + W)* — 4(uv? + u’w® + vw?) =0
2 +v*+w?)=0/:(-2)
—8uvw = 2/:(-8) =

(U? + V2 + W?)? — 4(uv® + uPwW® +vew?) = 2

u>+vi+w?=0

uvw=—%/2 =N

0% —4(Uv® +u’w? +vw?) =2

1
u?v? + uw? + vew? = - =
2
Kandidati: 20 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

2 2 2 —
u+v+w" =0 u? =z, 2, +2,+2,=0
1
ulvi+utwieviwi=-=t= W=z, |= |z,z, + 2,2, + 2,2, = — =
2 2 12 13 2°3
2 _
2022 1 W=7 1
u?viw? = — 2,2,2, = —
16 16

(z-2)(z-2,)(z-2)=0
2° —(z,+ 2, + 25)2% + (3,2, + 2,2, + 2,2,)2 — 2,2,7, = 0
1

23—0*zz+(—£)z——=0
2 16
2ol o1y
16

z=u+Vv|P= 2 =(u+v)?
2 =u®+3u’v +3uv?+ Ve
2 =u®+ v +3uv(u+v)

2 =u’+v®+3uvz

7 —3uvz — (U +v?¥) = 0|— Re zolventa — kubike — e — Eulerit.

—3UV=—£:> uv:£/3:>u3v3zi
2 6 216
—(u3+v3):—i: v =
16 16
o ut=ty
Zavendésojmé : =
vi=t,
1
L+t =
LU N P O S| N
1 16 216
L, = ——
216
1./ 4 1,1 1 1, [54-256
t _ 16 256 216 _ 16 256 54 _ 16 54 * 256
1/2 — 2 - 2 - 2

1+i 1 101

~ 16* 11 [ioL

1, [ 202 L, [ 101 |y, o167 16%8V s |, 1, 1 / |}:>
¢ .16 54*216 _ 16 \27*216 2 327 32*3V 3
1/2 -

2 2

1.1 [oL
ty, = oo (14 = |72
1/2 32( 3 3)
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

1 1 [101,
= L+ = )|t
1 32( 3 3 ) 2

1.t frory
32 3V 3

1 1 101, 1= \
t,=-—@Q+=,|—i
2 = 5y A\ 5570
1 1 /101. 1 1 /101.
stou=3t s u=3—1+2 i) > u= 1+ =, [—i
' h \/32( R 332 3V 3
1 1 J101. 1 1 [101.
Vi=t,=>v=3t V=312, i V= L=, [—=i
= v=i = (320 3y 3 7| "t ey 3
! ’10 ir=>w =1+ 101 —i
\/ 3 3
|w, =r,(cos ¢, +ising,)]|
101 1101 27 +101 128
1+ ( Y osn= [+t = [ sy, [
3 9 3 27 27
& —arctg( 121) = W, =r(cos¢g, +ising)=>w, = ‘[12278[cos(arctg(; lloTl))Hsin(arctg(% 1031))]

arctg 1 /101 arctg 1 101 arctg 1 /101 arctg L [101
il Cd il d Jizs il Cd il bd
3w, =3 I% cos 8V 3 . isin 8 = 3w, 12 cos 8V 3 isin 3V 3
27 3 3 3 3
arctg L arctg L ol
P2 3 . 3V 3 1
3w, = +isin = U= -——3w
1 %/m 1
arct arct 1 jio1 arct 1 o1 arct 1 jio1
1 [a32 9 : 93V 282 9373 : 93V 3
co isin = u-= cos isin
234\ 3 3 2342 3 3
2 arctg = /10 rctg 101 %é arctg L 101 arctg 101
us= 2 cos 3V 3 +isin 3 2 3V.3 3
2 1 =u 1 +isin =
2332 3 32 3
2% arctg 1 [10 arctg 101 2—% arctg 1 jio1 arctg /10
u=——|cos 3V.3 L jsin 3 =>U=— 3V.3 +isin SH (N
32 3 32 3
1 101 1 /101 101
arctg = / arctg arctg— arctg =
u=-1 3 +isin 3 1 3V 3 3
=— =>u=— +isin =
2232 3 62 3
1 J101 101
1 arctg § 3 arctg 3
u= +isin
6 3
Kandidati: 22 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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Zgjidhja e ekuacioneve té rendeve té larta me ané té metodave té péraférta numerike

1 arctgf E arctgl ,@' 1
- +isin 3V3 =SW=—||V=—o
[ 3 6 6u
arctgf /& 10
vziz 1 :v:ﬁ cos 3V 3 +isin 3V3
6u 1 [101 1 [101 6 3
6 arctg—, |— arctg—, |[—
—| cos 3V 3 +isin 3V 3
J6 3 3

Z,=U+v
1 /101 1 /101
arctg =, |—- arctg=,|—
s 3VB (| V6., "33
6 3 3 3
&= cosz—+|smﬁ
3 3 -

Z, =U¢g +Ve,
2 1 2
}

Z,=Ug, +Vg 4r

Az . .
& =00s—-+isin—-

arctg} /gl
3V 3

Z, =—| C0S +i5|n
6 3

+|sm 2z @ 3V3 Lisi 3 3 ) 0054—7[+isinﬁ
3 3 3 3 3

1 [l 101
2r+arctg =, |— A —arct

6 a3 gs\J 3
6 3 3

2 +arctg= /&1 Ar— ctgf /&1
3V 3 3
3 * )

)+i(sin 3

Kandidati: 23 Fakulteti i Inxhinierisé Mekanike
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1 /101
27 + arctg — ’—
cos(A+ B)+cos(A-B)=2cosAcosB A+B= 3 3 6
) _ o = 8 + = 2A=" L opa-2z7= [A=Z]
sin(A+ B)+sin(A-B)=2sin AcosB 1 [101 3
47 —arctg =
A-B = 3V 3
3
1 101 1 101 1 101
27 + arctg =, [—— -z +arctg =, /[—— NG -7 +arctg =, |——
B = 3V3 ,lolp=— "3V3 | z, = ~—2C0S 7 COS 3V 3 L pasi(cosz = -1)
3 3 6 3
—7r+arctgl 101
= zzz—ﬁcos 3V 3
3 3
NG 4;z+arctg£ ,1071 47z+arctgl ’10—1 2;z—arctgl [& Z;r—arctg£ '1071
: 7z, = ——| coOsS 3V.3 . isin 3V 3 | cos 8V.3 . isin 3V.3
3 3 3 3
47r+arctgl 101
A+B= 5 3V 3
+= 2A=27 >
Z;z—arctg£ 101
A-B-= 3V 3
3
1 [101 1 [101
47 + arctg = T+ arctg —,[——
B = 3 8 slslp=—3V3 |
3 3
7r+arctg£ 101 7r+arctgl 101
23:£ZCOSHCOS 3 pasi(cosz = -1) = zaz—ﬁcosA
6 3 3 3
.1
X :E(\/Zl"'\lzz +4/23)
L1
X, :5(\/217\1227\123) =
, 1
X3 :5(_\121*'\/22 _\lza)
arctgl 101
zlzﬁcos 3V 3
3 3
. 1 101 X, =14+X%"
-7z +arctg = ,|—— X, =1+ X'
- - Yoos 3V 3 Nl nga:mTx]e B TI R
3 3 Xg =1+ X"
X, =14+ %x,"
zr+arctg£ 101
o Yo T T sN s
3 3
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Literatura :
1. ‘Kursi i algjebrés sé larté’, Prof. Dr. Aleko Minga, Tirané, 1973/78
2. ‘Kursi i algjebrés sé larté’, Prof. Dr. Emrush Gashi, Prishtiné, 1975
3. ‘Matematika | dhe II’, Prof. Dr. Ismet Dehiri, Prishtiné, 1989
4. ‘Linearna algebra, polinomi, analiticka geometrija’, D.S. Mitrinovic, GK, 1985

Gjaté punimit gjithashtu jané shfrytézuar kéto programe kompjuterike:

1. Mathtype 5.2c
2. Mathcad 13
3. Matlab 7.0
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